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Exercice l Soit n n N pour n € N* et no - 0, On considère les fouettons 

k»ï* 

Z** 

n*ù 



I I V,;/,., vu, / 1 



/,(x) 


x". 




c cl continue sur R. 









•i, Monlrtr que g est définit et de classe C* sur R. 






3. Entrant r à l’aide des fon/ turns usuelles les fonctions x/(x) et t *f(x). 

i , . , , 



I »> / f m' J f 

4. hjpntnt r <f - g tu Jonction de f. 

5. Mot Ut et que pour tout réel x, <?(x) « fâ t~ l f(t)dt. 







6 . On considère la fonction F définie sur R par ; 




F(*)- 

J o 






Montrer que ta fonction F est dttehppallC «n scrir entière sur R ri expliciter son déve¬ 
loppement. 




7 . Déteivimcr le rayon tU convergence II de la série entière >o n x". 

r; 



S, PtéciSCT l'ensemble de définition A de la fonction h. 






9. Expliciter h{x) pour tout x C A. 

.• y jr i’ ' f * 

10. Expliciter la valeur de. M *). 


Exercice 2 (M considère l'équation différentielle 


y 






. 







(E) 




I Dr Ut miner a tel que jk ,( x ) ai soit une solution particulière de (E). 

2. On po*€ V Va - \ . Montrer que. y est solutkn de (F) si et seulement st z est solution de 


I («j-v -): <= 1. 






,7.£ JtCioudrr (»i|)» 

i, fUUiminr » toutes les solution* de (JE) sur |0, A 00j 

















cos(x)Vz 


a) Par un changement de variable convenable, montrez que : 
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Déduire 



cos(x) 4 dx = / —i —dx 

J (1 +x 2 ) 3 


c) Calculez 

* 










Exercice 2 (sur lOpts): 

réelle d’ordre 3 dont 

E'? . 

ü_J-4* -1 + Ai \ 














A, = -31 -U2 1 2 + t 

1 

. -31 -2 — 1 



valeurs 



2) Déduire de la question 
* • 

et la dimension du sous-espace propre 





matrice A t 
a valeur de t) 


3) Calculer AtV } où v = I 1 I. En déduire une valeurs propre de A t 




1 


indépendamment 








4) En utilisant la trace de la matrice A t} déterminer la troisième valeur 
pre de A, et déduire de ce qui précède les valeurs de t pour lesquelles la 
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matrice At est diagonalisable. 

to posé t = 1. Déterminer une matrice P inversible et une matrice 

D diagonale tels que Ai - POP'. 

6) Déduire de la question précédente une racine carrée de la matrice A\ 
?i(une matrice M telle quepf* » A\)„ 




